Suites réelles et complexes : corrigé du controle de
maths Maths Sup a télécharger en PDF

Le livre de contrdles corrigés de maths Maths Sup

Tout le programme en un seul PDF de 50 pages, a imprimer ou a garder sur ta
tablette.

Corrigé du contrdle avec le bareme détaillé. Compte tes points et repere ce qu’il

faut revoir.

Durée conseillée : 45 minutes. Baréme sur 20 points. Calculatrice autorisée seulement

quand l'énoncé le précise.

0 Caleuls de limites

4-3 1/n?
a. On factorise n? : a, = /n + /n
54 2/n?

— & (Lpt)

4n 4
Vit dn+n  /1+4/n+1

cen=5"(1— (%)n) avec 5" — +ooetl — (4/5)" — 1: ¢, = +00. (1 pt)

b. b, = — 2. (1pt)
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° Encadrement

a.Comme —1<cosn<1l,onan—1<n-+cosn <n-+ 1;ondivise par
1 1
2n+1 > 0. (1 pt) Les deux bornes tendent vers 2 ; par encadrement, u, = —. (1

2
pt)

b.cosn < 1donnewv, >n—1— 400, donc v,, — +00 par minoration. (1 pt)

° Une suite arithmético-géométrique
a.0,4¢4 = 8, donc £ = 20. (1 pt)

b. Up+1 = Up+1 — 20 = 0,6u, + 8 — 20 = 0,6(u, — 20) = 0,6 v,, : suite géométrique

de raison 0,6 et de premier terme vg = —10. (1 pt)
c.v, = —10 x 0,6™, donc u,, = 20 — 10 x 0,6™. (1 pt)
d. 0,6™ décroit, donc u,, est croissante ; et 0,6™ — 0 donne u,, — 20. (1 pt)

e up > 19,9 < 0,6" < 0,01. Comme 0,6° =~ 0,0101 et 0,61° ~ 0,00605, le plus

petit entier est n = 10. (1 pt)

o Une suite récurrente

a.1—(1—u)2:1—1—|—2u—'u,2=2u—u2.(0,5pt)SiO<un<1,alors
0<1—wu,<1ldoncO< (1—up)?<1letd<uy <1;cestvraipourug= 1,

d’ou le résultat par récurrence. (1,5 pt)
b. Upt1 — Up = Up — u,% = U, (1 — u,) > 0: la suite est croissante. (1 pt)

c. Croissante et majorée par 1, elle converge vers un réel £. (0,5 pt) Par passage a la
limite, £ = 2£ — £2, soit £(£ — 1) = 0, donc £ = 0 ou £ = 1. (1 pt) Comme
Up > Uy = %,on al> %,doncﬁ = 1. (0,5 pt)



o Suites adjacentes

1
. n - n —_ > 0. 0,5 t
a.Gnpi1—a (nt1)? (0,5 pt)

1 1 1 1 1 n—(n+1)

b,b —b e —_—_— = J— — e
mH T (n+1)2 i n+l n (n+1)2 nn+1) n(n + 1)2

(1,5 pt)
1 N / A .
cb,—a,=——0, (a,n) croit et (bn) decroit : elles sont adjacentes, donc convergent
n

vers une méme limite £. (1 pt)

1
d.ag =1+ 7 =125ethy=1,25+0,5 = 1,75, donc 1,25 < £ < 1,75. (1 pt

\
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Zyro vous emmeéne sur nos sites partenaires -

Embarquez pour d'autres planétes du savoir et leurs applis.
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