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Durée conseillée : 45 minutes. Baréme sur 20 points. Calculatrice autorisée seulement

quand l'énoncé le précise.

0 Calculs de limites

Détermin

a. ay

er les limites suivantes (justifier) :

_ 4n?*-3n+1
- Bp2+2

b.bp, =vVn2+4n —n;

c.c, = 5" —4™
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° Encadrement

n—1 n + cosn

n+1

a. Montrer que, pourn > 1,
aue POt = & 1 = 2n+1
n + cosn

de Uup =
e o+ 1

b. Montrer que v, = n — cosn tend vers +00.

° Une suite arithmético-géométrique
On définitug = 10 et U1 = 0,6 u,, + 8.

a. Déterminer le réel £ tel que £ = 0,6 £ + 8.

, puis déterminer la limite

— 2n+1

b. Montrer que v, = u,, — £ est une suite géométrique dont on précisera la raison et le

premier terme.
c. En déduire lexpression de u, en fonction de n.

d. Etudier le sens de variation de (uy) et sa limite.

e. Déterminer le plus petit entier n tel que u,, > 19,9 (calculatrice autorisée).

° Une suite récurrente

L1 _ 9
Soitug = 1 et Upt1 = 2u, — U;,.

a. Vérifier que up4y =1 — (1 — un)2 et montrer que 0 < u,, < 1 pour tout n.

b. Etudier la monotonie de (uy,).

c. Montrer que (u,,) converge et déterminer sa limite £.



o Suites adjacentes

n

1 1
Pourn > 1, 0n posean:Z—zetbnzan—l——.
= k n

a. Montrer que (ay,,) est croissante.

b. Montrer que by, 1 — b, = et en déduire que (b, ) est décroissante.

n(n +1)2
c. Conclure que les suites sont adjacentes.

d. Donner un encadrement de leur limite commune a laide de a3 et bs.
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