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Durée conseillée : 45 minutes. Baréme sur 20 points. Calculatrice autorisée seulement

quand l'énoncé le précise.

0 Rayons de convergence

Durée : 45 min. Calculatrice non autorisée. Déterminer le rayon de convergence de chacune

des séries entiéres suivantes.
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o Somme d’une série entiére
Pour |z| < 1, on considére S(z) = >, 5o(n + 2)z™.
a. Ecrire §(x) comme somme de deux séries connues.

b. En déduire S(z) sous forme d’une fraction rationnelle.

n+ 2
c. Caleuler Y 5o 2%

e Développement d’une fraction

1
x2 —5rx+6

Soit f(x) =
a. Décomposer f en éléments simples.

b. En déduire le développement en série entiére de f et son rayon.

c. Donner ag et a; et vérifier ag = f(0).

© Equation différentielle

Résoudre y¥"” + 9y = 0 avec y(0) = 2 et ¥/ (0) = 3 en cherchant y sous forme de série

entiere, puis reconnaitre la solution.

o Exponentielle complexe

a. Ecrire sous forme algébrique e3tin/4
b. Résoudre dans C 'équation e* = —2i.

c. A laide des trois premiers termes de la série de cos en £ = 1, donner une valeur

approchée de cos 1 et majorer lerreur.
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