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Corrigé du contrdle avec le bareme détaillé. Compte tes points et repere ce qu’il

faut revoir.

Durée conseillée : 45 minutes. Baréme sur 20 points. Calculatrice autorisée seulement

quand l'énoncé le précise.

0 Valeurs propres et vecteurs propres

a. tr(Q) = 8 etdet(Q) = 7+ 8 = 15, donc

xq(z) = z2 — 8z + 15 = (z — 3)(z — 5) (2 pts).
4 -2
4 -2

b.Pour3:Q — 3I = (
), d'oti z = yet E5 = Vect((1,1)) (1 pt).

), dou2x =yet B3 = Vect((l, 2)) (1 pt). Pour 5 :
2 -2
Q5= (

4 —4
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o Diagonalisation et puissances

a. Deux valeurs propres distinctes pour une matrice d’ordre 2 : () est diagonalisable.

1 1
Avec P = (

0 1) et D = diag(3,5),ona Q = PDP~! (2 pts).

-1 1
b.det P=1—2=—1donc P71 = ( 5 1) (1 pt).
3= 5"
2.3 5"

(1 pt). Pourn=1: (

—-3"+2.5" 3"—5")

c. PD™ =
—-2-.-3"4+2.5" 2.3"—-5"

), puis Q" = PD"P~! = (

7T -2
4 1)=Q(1pt).

e Une matrice qui ne se diagonalise pas

En développant selon la deuxieme ligne,
xu(z) = (z — 2)((x — 2)(z — 5)) = (z — 2)*(z — 5) (1 pt).
0 1 0
H—-2I=10 0 0] estderang?2,doncdimFs =1 < 2 =ms: H nestpas

1 0 3
diagonalisable (1 pt).

0 0O 0 0O
(H-2I)2=|0 0 0] et(H—-2D)2(H—5I)= |0 0 0]|,cequiestlamatrice
319 0 0 O

nulle (1 pt).

o Cayley-Hamilton et inverse
tr(W) = 6, det(W) = 5, donc xw(z) = 2 — 6z + 5 (L pt) et W2 — 6W + 51 =0 (1
4 -3
pt). Alors W(6I — W) =5l et W1 = %(6[ —W) = %(_1 5 ) (1 pt).



o Suite récurrente

—4 5
x(z) =z2 -5z +4 = (z — 1)(z — 4) (2 pts).

0 1
a. Avec X, = (Un, Unt1) T, Xpy1 = ( )Xn, et

b. Deux valeurs propres distinctes 1 et 4 : la matrice est diagonalisable (1 pt).

cCup,=a+p4"aveca+pf=3eta+48=6,douf=1la=2etu, =2+4"(1
pt). Alors us = 2 + 1024 = 1026 (1 pt).
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6 questions au hasard, correction tout de suite.

Eancer le défi

<" Zyro te conseille la suite
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