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Le livre d’exercices corrigés de maths Terminale
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Corrigés rédigés des exercices du chapitre. Vérifie chaque étape, puis corrige-toi.

° Limites de référence

1
a) +00.b) 0.c) +00.d)e™® = — et e® — +o00, donc la limite vaut 0.
e

e Vrai ou faux

a. Faux : un carré est positif, et lim =
T—r—00

2 = +o0.

b. Vrai : || devient trés grand, donc % se rapproche de 0.
c. Vrai : T est petit et positif, donc % est trés grand et positif.

d. Faux : €® tend vers +00 ; c'est en —00 que la limite vaut 0.
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© Polynsmes en vinfini
. . A3 2 _ 3 5 2 .
a. On factorise le terme dominant: 4x° — 5x“ + 2 =« (4 — o+ F) La parenthése

tend vers 4 et 23 — “+00, donc la limite vaut +o00.

b. —2x2 + Tz = 22 (—2 + %) - la parenthése tend vers —2, 2 — +00, donc la limite

vaut —o0.

0 Quotients en +c

a. Le dénominateur tend vers +00, donc le quotient tend vers 0.

1

6—% 6
b. On divise numérateur et dénominateur par 2 : 3 ‘”2 — 3 = 2.
+ =
xr

° Lecture graphique

a. La courbe monte le long de la droite & = 2 des deux cbtés : les deux limites valent

+00.

b. La courbe se rapproche de la droite y = 1 a droite et a gauche : les deux limites valent

1.

c. Asymptote verticale & = 2 ; asymptote horizontale y = 1 (en 400 et en —00).

° Limites en un point

a.x — 2 — 0T, donc la limite vaut +o0.
b.z —2 — 07, donc la limite vaut —o0.

c. C'est un polyndme : on remplace, 2 — 3+ 5 = 4.



° Deux asymptotes

3
T

5 4. En —21 : le numérateur tend vers

T

4x(-2)—3=-11<0etz+2— 0" donc lim f(z)= —oc.
z——2+

En +oo: f(z) = !

La courbe admet 'asymptote horizontale y = 4 et 'asymptote verticale £ = —2.

o Un polyndme de degré 3
Sans transformation, on obtient 4+-00 — 00 en 400 : forme indéterminée. On factorise :
fley=2*(1-2).
En 400 : 23 — 400 et la parenthése tend vers 1, donc f— +00.En —0: x3 — —oo et la

parenthése tend vers 1, donc f — —o0.

° Degrés différents

P2+ %) 1 2+ % .
a. On factorise : — (v = = X T Le premier facteur tend vers 0, le second

vers 2 : la limite vaut 0.

3 1 1
x (5 — —) 5— =
. —T = X :';2 . Le facteur x tend vers 400, la fraction vers 5 : la limite
vaut 4+00.

Q Une forme 0/0

En 2, numérateur et dénominateur tendent vers 0 : forme indéterminée. On factorise :

2 —4=(z—-2)(x+2) etz —z—2=(z—2)(z+1)

T
Pour z # 2, le quotient vaut , qui tend vers g La limite vaut donc g
T



0 Quantité conjuguée
3z
VZ? f3z+a

Forme 0o — 0o. On multiplie par la quantité conjuguée : V2 4+ 3z —z =

3

Pour > 0, on divise par x : — —. La limite vaut 2

V1+2+1

e Croissances comparées

Ce sont les résultats de croissances comparées : a) +00;b) 0:¢c) 0:d) 0.

Pour a), lexponentielle lemporte sur toute puissance ; pour b), c’est la puissance qui

lemporte sur le logarithme ; c) et d) sont les deux autres limites du cours.

e Comparaison

a.Commecosxz > —1l,onaz+cosz >z —1.0Orxz —1 — +00: par comparaison, la
limite vaut +00.

1 sin
b.Pourz >0, ——= < < —. Les deux bornes tendent vers ( : d’apres le
x2 x2 z2

théoréme des gendarmes, la limite vaut 0.

Q Composées

a.—x2+3z=x(3 —x) - —ocoetey — 0 quand y — —0o0 : la limite vaut 0.
b.1+4 % —letlny - Inl1=0quandy — 1: la limite vaut 0.

c.4+ % — 4 et la racine est continue en 4 : la limite vaut 2.



e Une tasse de thé

a. T'(0) = 20 + 65 = 85 °C. Comme —0,1¢t — —o0, e % — 0 donc T'(t) — 20. Le

thé refroidit jusqu’a la température de la piece, 20 °C.

b. La droite y = 20 est asymptote horizontale a la courbe en +o00.

1
cT(t) <21 < 65e 0 <1 = eVt < & = —0,1t < —In65 < t> ]

. La température passe sous 21 °C a partir de la minute 42.

e Un étang de poissons

a. P(0) = % = 200. Comme e~%5 — 0, le dénominateur tend vers 1 et

P(t) — 800.

800

11 3605t < 800. La capacité de l'étang n'est
e Y

b. Pour tout £, 1 + 3e~9%% > 1 donc

jamais atteinte, mais on s’en approche : y = 800 est une asymptote.

1
c. P(t) > 790 < 1+ 3e7%% < % — e 0% g 537 > t2 21n 237 ~ 10,94

. L'étang compte au moins 790 poissons a partir de lannée 11 (P(10) ~ 784,
P(11) =~ 790,3).

a Etude compléte d’une fraction

2?(2+ L 2+ 1
a. f(z) = 2+5) = 2 — 2 en 400 comme en —oo.
2(1-%) 1-%

b. En 2 : numérateur — 10 > 0, dénominateur (z — 2)(z 4 2) a le signe de ¢ — 2

puisque £ + 2 — 4. Donc llrgl f=+o0et llrgl f = —00. En —2: numérateur
z—

— 6 > 0, dénominateur (z — 2)(x + 2) avec £ — 2 — —4, donc de signe contraire a

z + 2. Ainsi lim f——ooet lim f=+4o0.
-2 T——2"

c. La courbe a lasymptote horizontale y = 2 et deux asymptotes verticales £ = 2 et

r=—2



Q Gendarmes et fraction

322 — 1 32?41
Pour tout 2, —1 < sin(52) < 1, donc, comme z2 +1 > 0: T < L

A 3m2 + 1 \ / \
— 3 et de méme —5 T 3. D’aprés le théoréme des
4 +1

322 —1 _ 3 —
22+1 1+

d , 1 =3.
gendarmes, lm f(z)=3

Ona

ol [

e Racine et limite en =
z+1

\/w2—|—a:—|—1—a:'

Pourz <0 vVa?+z+1=|z|4/1+ 3 + 5 =—z4/1+ 1+ + 25 Le dénominateur

vaut—a:( 1—|—%—|—%—|—1).

Forme +00 — 00. Conjugué:vVz2 +z+1+z =

_ 1+1 _ 1
Donc lexpression vaut — , qui tend vers ——.

Ji1+i+L+1 2

@ Changement de variable

a. Avec X = \/5 — +o0o, ze V= X2 50 par croissances comparées.

b. 1 — +oo,donc—1 — —coete /% — 0.
X
1 1)z _ & . ,
c.Avec X = = — 400, ze /" = — +00 par croissances comparées.

X
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g Entrct‘ine-toi : défi express de Changer de niveau ]
Terminale

Niveau : Terminale

6 questions au hasard, correction tout de suite.

;9 ancer le défi

<" Zyro te conseille la suite
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