Intégration et primitives : exercices de maths Maths
Sup a télécharger en PDF

Le livre d’exercices corrigés de maths Maths Sup

Tout le programme en un seul PDF de 134 pages, a imprimer ou a garder sur ta
tablette.

22 exercices classés par difficulté (* facile, %% moyen, * %% difficile). Cherche

d’abord sans regarder le corrigé !

° Primitives @ connaitre

1
Donne une primitive de chaque fonction sur lintervalle indiqué : a) zdsurR; b) —5 sur
T

1
10; 4+00[; ) 2% sur R; d) cos(3z) sur R; e) — sur0;+oo0l.
Ve

0 Intégrale d’un polynome

2
Calcule/ (3z% — 2z + 1) dz.
0
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° Trois intégrales usuelles

™ e dt 1
Calcule A = / sintdt, B = / —etC = / e3t dt.
0 1 ¢ 0

o Aire sous une parabole

Calcule Laire (en unités d’aire) du domaine situé entre la courbe de f(z) = 4¢ — z?2 et laxe

des abscisses, pour z € [0;4].

5Al

v

° Vrai ou faux ?

2
Dis si chaque affirmation est vraie ou fausse, et justifie. a) / z2dz = 0. b)
-2

1 1 2
/ z?dr < / zdx. c) Si f est continue et/ f =0, alors f estnulle sur [0;2].
0 0 0

° Chasles et linéarité

2 5 5
Les fonctions f et g sont continues sur [0 ; 5] avec / f=5, / f=-3 et/ g=4
0 2 0

Calcule/05f, /50fet/05(2f—3g).



° Valeur moyenne

Calcule la valeur moyenne de f(z) = 2z + 1 sur [1;4].

° Une intégration par parties

1
Calcule/ ze2® dx.
0

° Un logarithme a intégrer

e
Calcule/ 22 1n z de.
1

Q Un changement de variable

1
Calcule/ z(1+ 2%)3dz 4 laide de u = 1 + z2.
0

0 Equation homogéne

Résous gy’ — 2y = 0 sur Ravec y(1) = 3.

e Ordre 2 : deux racines réelles

Résous y" — 5y’ + 6y = 0 avec y(0) = 1 et yy'(0) = 0.

@ Primitives de fonctions composées

Donne une primitive de : a)
1
2z 4+ 3

x
241

sur| — % ; +o0.

surR ; b) 3z2e%" surR ; c) cos z sin® z surR ; d)



@ Une somme de Riemann exacte

1 &Nk
Soit S, = — Z (—) . Exprime S, en fonction de n & laide de
n <<\ n

o, nn+1)2n+1)
k2 —
;

, calcule S1g, puis détermine la limite de Sy,.

6

e Un oscillateur sans frottement

Un ressort vérifie 3" + 9y = 0 avec y(0) = 2 et y’(0) = 6. Détermine ¥, puis son

amplitude.

@ Intégrer deux fois par parties

™
CalculeI=/ e’ sinzdzr.
0

a Une intégrale avec exponentielle

1
Calcule / = . Indice : multiplie numérateur et dénominateur pare™<.
o €

Q Limite par sommes de Riemann

n
Soitu, = Z . a) Calcule us. b) Ecris Uy, comme une somme de Riemann et
=1 "
détermine sa limite.




e Approcher e par Taylor

n mk

Pour z € [0;1], la formule de Taylor avec reste intégral en 0 donne e* = Z o + R, ().
k=0 "

a) Montre que 0 < Rn(l) < T b) Trouve le plus petit n tel que cette majoration

3
(n+1)!

soit inférieure 3 1073, puis encadre e.

@ Equation d’ordre 1 avec second membre

Résousy +y =z e surR avec y(O) = 3, par la méthode de variation de la constante.

Q Ordre 2 avec second membre

Résous ¢ — 3y’ + 2y = 4e3 avec y(0) = 0 et 3/ (0) = 0.

@ Une suite d’intégrales

1
Pourn € N, on pose I, = / x"e” dz. a) Calcule Ij. b) Démontreque I, = e —n I,
0

pournn > 1. c) Déduis-en I, Iy et I3.
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<" Zyro te conseille la suite
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Zyro vous emmene sur nos sites partenaires -

Embarquez pour d'autres planetes du savoir et leurs applis.
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