Intégration et primitives : corrigé du controle de
maths Maths Sup a télécharger en PDF

Le livre de contrdles corrigés de maths Maths Sup

Tout le programme en un seul PDF de 50 pages, a imprimer ou a garder sur ta
tablette.

Corrigé du contrdle avec le bareme détaillé. Compte tes points et repere ce qu’il

faut revoir.

Durée conseillée : 45 minutes. Baréme sur 20 points. Calculatrice autorisée seulement

quand l'énoncé le précise.

0 Calculs directs

2 1 2
a) Une primitive est 2¢3/2 + n (1 pt). Donc I = (16 + 5) —(242)= ?5 (1 pt).

sin 2z

2

/2
b)Kz[—cosw—l— ]0 =(0+4+0)—(—14+0) =1 (1pt).
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° Intégration par parties

2Inz

Onposeu = (Inz)%etv' =1, doncu’ = etv =z (1 pt).

J = [w(lnw)z]j — / 2Inz dz, etle crochetvaute-1 —1:-0 = e (I pt).
1

J=e—2x1=e—2(1pt)

° Changement de variable

z = u?, dz = 2udu, les bornes 1 et 4 deviennent 1 et 2 (1 pt).

dz B 2u du B 2du 1 pt)
2tz wtu utll 7

2
Donc lintégrale vaut [2 In(u + 1)] = 2In3 —2In2 = ZIn% (1 pt).

o Somme de Riemann

S S —1§n:f£ fz) = L (1pt)
n+2k n 1+2k/n’ oncun—nkZI n ) I T T e PP

dx
14+ 22

1
f est continue sur [0; 1], donc u, — / (1 pt).
0

1 de 1 1 In3
= |=In(1+2 = —— (1pt).
/0 1+ 22 |5(+22)| === apy



o Formule de Taylor

z
2
et £3)(0) sont nulles).

T —t 3
a)cosz =1— + R3(z) avec R3(z) = / %costdt (1 pt) (les dérivées f'(0)
0

b) C <1 <
) Comme [cost| < 1, |R3(z)| < 6 24

0,0016

T —t3 4
/ = —4 dt‘ =% 1pt).
0

c) Pourz =0,2:1— 0,02 = 0,98 et lerreur est au plus ~ 6,7 x 1075 <1074,

donc 0,97993 < cos(0,2) < 0,98007 (1 pt).

° Equation d’ordre 1

Homogene : y = C e*®. Poury, =ax + f:a—2az — 2 =4z, donca= —2etf=—1
. Solution générale 1y = Ce*® — 2z — 1 (1 pt).

y(0) = C — 1 =1doncC =2 ety(z) = 2e** — 2z — 1 (1 pt).

0 Equation d’ordre 2
r2—2r+5=0A=4—20=—16,doncr =1+ 2i (1 pt). La solution générale est
y = e*(Acos 2z + Bsin2z) (1 pt).

y(0) = A=1.9'(z) = e®(Acos2z + Bsin2z) + e*(—2Asin 2z + 2B cos 2z), donc
y'(0) = A+ 2B =3et B=1:y(z) = e®(cos 2z + sin 2z) (1 pt).
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