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Corrigé du contrdle avec le bareme détaillé. Compte tes points et repere ce qu’il

faut revoir.

Durée conseillée : 45 minutes. Baréme sur 20 points. Calculatrice autorisée seulement
quand l'énoncé le précise.
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° Arc paramétré : parabole

a.v(1) = (2,1),4'(t) = (2,2t) doncy'(1) = (2,2). Tangente:
2(y—1) —2(x—2)=0,soity=z — 1. (1 pt)

b. |7/ ()] = V4 + 4t2 = 2¢/1 + £2. (0,5 pt) Avec lindication,
L=[tVI+8+hnE+vV1i+e)],=v2+h(l+v2). (15p)

cx' =2,y =2t2"=0,9y"=2:2y" —y2" =4.Ent =0,
1
(22 + )32 = 43/2 = 8 donc k = 5 (0,5 pt) et R =2 (0,5 pt).

o Une ellipse
2 2

a. :213—5 + i/—6 =1:a=5,b=4(05pt),c=+25— 16 = 3, foyers (£3,0) (0,5 pt),
3
= — (0,5 pt).
e 5( pt)
16
b.16><9+25><%:144+256=400(o,5pt).MF:,/0+%=?et

MF' = ,/36+ £% = % (0,5 pt). Somme : 10 = 2a (0,5 pt).
Y

16/5
c.?z)—:;—i——( 1/6)y =1,soit2—§—|—g = 1, donc 3z + 5y = 25 (1 pt).

° Une quadrique
22 y2
a. En divisant par 36 : T + ? —22=1 (1 pt) : hyperboloide a une nappe d’axe (Oz)
(0,5 pt).

b.9x4+4x9—36=36(05pt). Avec F = 922 + 43> — 362% — 36,
VF(A) = (36,24, —72), colinéaire a (3,2, —6) (1 pt). Plan:
3(z—2)+2(y—3) —6(2—1) =0, s0it 3z + 2y — 62 = 6 (0,5 pt).

c.d= 6 = g (0,5 pt).

v9+4+ 36




o Réduction d’une conique

3 1
a.S= ( ) polyndme caractéristique (3 — )\)2 — 1, valeurs propres 2 et 4 (1 pt).

1 3
(. 1 1
Vecteurs propres orthonormés : E(l’ —1) pour 2 et E(l, 1) pour 4 (1 pt).
2ty z—y 2 2 ut 0 :
b. Avecu = 72 etv = 7 -4u® + 2v° = 8§, soit -5 + R = 1:ellipse (0,5 pt), de

demi-axes /2 dans la direction (1,1) et2 dans la direction (1, —1) (0,5 pt).

o Une isométrie du plan

0 -1
a. La partie linéaire est U = (1 0 ) orthogonale de déterminant 1 (1 pt) : f estun
déplacement.

b. Pointfixe:x = —y+3ety=2z+ 1, doncz =1, y = 2. Centre (1, 2) ;
cosf = %tr U = 0 etsinf = 1, donc rotation d’angle % (1 pt).

c f(A)=(—2+3,3+1)=(1,4) (05pt). RA=+v/4+0=2et
Qf(A) = VO +4=2(05pt).

o Orthogonalité dans Uespace

5
2—2—2—3=—5et\/1+4+4:3:d=§(lpt).

.P—
Le projeté est H = P — n”—HzgnavecnI (1,-2,2),n-P—3=—5:
n
23 1 93 +2+2
H=(21,-1)+ g(l, ~2,2) = (?3 —9 3) (0.5 pt). Vérification : ?’JFTJF _ 3

(0,5 pt).
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