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Voir le livre

Corrigé du contrôle avec le barème détaillé. Compte tes points et repère ce qu’il

faut revoir.

Durée conseillée : 45 minutes. Barème sur 20 points. Calculatrice autorisée seulement

quand l’énoncé le précise.

1 Normes et inégalités dans /  4  p t s

(a) , , , . (1 pt)

(b)  et . (1 pt)

(c) , . (1 pt)

(d) . (1 pt)
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2 Intégrabilité d’une puissance /  3  p t s

(a)  converge si et seulement si , soit . (1 pt)

(b) . , donc . (1 pt)

(c) , donc  diverge : . (1 pt)

3 Projection orthogonale dans /  4  p t s

(a)  et . (1,5 pt)

(b) . (1 pt)

(c)  et . Donc . (1,5 pt)

4 Base hilbertienne et Parseval /  4  p t s

(a) . (1 pt)

(b) . On multiplie par

 : . (1,5 pt)

(c) Parseval : , donc . (1,5 pt)

5 Théorème de Riesz /  3  p t s

(a) . (1 pt)

(b) , donc . (1 pt)

(c)  convient. Pour  :

. (1 pt)



6 Vrai ou faux /  2  p t s

(a) Faux : avec , , .

L’identité du parallélogramme n’est pas vérifiée, donc la norme ne vient pas d’un produit

scalaire. (1 pt)

(b) Vrai : c’est l’inégalité de Bessel, valable pour toute famille orthonormée (l’égalité de

Parseval demande une base hilbertienne). (1 pt)
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