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Le livre de contrôles corrigés de maths Licence L3

Tout le programme en un seul PDF de 52 pages, à imprimer ou à garder sur ta

tablette.

Voir le livre

Corrigé du contrôle avec le barème détaillé. Compte tes points et repère ce qu’il

faut revoir.

Durée conseillée : 45 minutes. Barème sur 20 points. Calculatrice autorisée seulement

quand l’énoncé le précise.

1 Suite de Cauchy /  4  p t s

 : somme télescopique, . (1 pt)

Pour ,  : de Cauchy. (1 pt)

 donne , donc  pour . (1 pt)

Limite :  (et ). (1 pt)

https://planete-maths.eu/fr/livres/livre-controles-maths-licence-3/
https://planete-maths.eu/fr/livres/livre-controles-maths-licence-3/


2 Un point fixe par contraction /  4  p t s

 est décroissante : . (1 pt)

 sur , donc  convient a fortiori. (1 pt)

, racine unique . (1

pt)

, . On veut , c’est-à-dire  : . (1

pt)

3 Baire et les rationnels /  4  p t s

Supposons  ; chaque  contient , donc est un ouvert dense. (1 pt)

Énumérons  et posons , ouvert dense. (1 pt)

Les  et  forment une famille dénombrable d’ouverts denses de  complet. Par Baire,

leur intersection est dense, donc non vide. (1 pt)

Mais un point de cette intersection est dans  et dans tous les , donc n’est

aucun  : absurde. (1 pt)

4 Ascoli /  4  p t s

(a)  et  : bornée et 6-lipschitzienne donc

équicontinue ( ). (1 pt) Par Ascoli, relativement compacte. (1 pt)

(b) Pour  et ,  alors que  : la famille

n’est pas équicontinue. (1 pt) Si une sous-suite  convergeait uniformément vers

une limite continue, elle serait équicontinue (une suite uniformément convergente de

fonctions continues sur un compact l’est). Or avec  et  on trouve encore

l’écart 1 pour  : contradiction, aucune sous-suite ne converge uniformément. (1 pt)



5 Picard pour y’ = 2y /  4  p t s

 pour . (1 pt)

, . (1 pt)

, . (1 pt)

Majoration :  ; l’écart  est compatible. (1 pt)
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