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Dérivation et formules de Taylor : corrigé du
controle de maths Licence L1 a télécharger en PDF
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Le livre de contrdles corrigés de maths Licence L1

Tout le programme en un seul PDF de 48 pages, a imprimer ou a garder sur ta
tablette.

Corrigé du contrdle avec le bareme détaillé. Compte tes points et repere ce qu’il

faut revoir.

Durée conseillée : 45 minutes. Baréme sur 20 points. Calculatrice autorisée seulement

quand l'énoncé le précise.

0 Nombre dérivé de la racine
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h h(mw) CVEAER+2 ! !
(0,5 pt).
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o Rolle sur une cubique

f est polynomiale, donc continue et dérivable (1 pt). f(£+v/3) = £(3v/3 — 3v/3) =0,
donc f(—v/3) = £(v/3) (1 pt).

f'(c)=3c2—3=0 <= c= =1, deux valeurs de | — v/3,v/3[ (1 pt).

° Encadrement par les accroissements finis

1) On applique les accroissements finis & In(1 + ¢) sur [0, z] : In(1 4+ z) = 1 j_
c
0<e<x(l5pt).Commel<l+ec<l+=zo0na z < 2 < z (0,5 pt).
l1+2z 14c¢
0,5 1
2)Avecx =0,5: — = — <In1,5 < 0,5 (1 pt).
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o Convexité et inflexion
f'(z) = (z+1)e* (0,5pt); f"(x) = (z + 2)e® (0,5 pt).

Comme € > 0, f" a le signe de ¢ + 2 : concave sur | — 0o, —2], convexe sur [—2, +00] (1
pt).

Point d’inflexion : & = —2, f(—2) = —2e~2 ~ —0,27 (1 pt).

o Un développement limité a exploiter

2 8 z?
l) ea: — 1 +w+ ? + ? +O(w3)1cosw = ]_ — ? —|—O($3) (1 pt) Produit :
w2 CUZ :1:3 333 w3
ltetr T LT T @) = 14— " 4+ o(a?) (L5 )
2 2 6 2 3

, z? s 1
2) Le numérateur vaut Y + o(z?) : la limite est -3 (1 pt).

3
T
3) LatangenteenOesty =14z et f(z) — (1 + ) ~ Y change de signeen 0 la

courbe traverse sa tangente, c’est un point d’inflexion (0,5 pt).



o L’Hopital et Taylor-Lagrange
Tl -z
2z 2z(14z) 2(1+x)

(1 pt),

1) Forme % (0,5 pt). Quotient des dérivées :

1 1
qui tend vers 3 : la limite est —3 (0,5 pt).

3
. . i
2) Taylor avec reste a lordre 2 en 0: sinz = = + Rj, avec |sm(3) | <1, donc |Rs| < u

|
0,027 5

(1 pt). Pourz = 0,3 : |sin0,3 — 0,3| < = 0,0045 (1 pt).
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