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Durée conseillée : 45 minutes. Baréme sur 20 points. Calculatrice autorisée seulement

quand l'énoncé le précise.

0 Différentielle et approximation
Soit f(z,y) = (ze¥, z2 + y).
a. Ecris la jacobienne de f et calcule-la en (2, 0).

b. A laide de la différentielle, donne une valeur approchée de f(2,1; — 0,1).

° Extrema libres

Soit f(z,y) = 2x3 — 6zy + 3y>. Trouve les points critiques de f et précise leur nature.
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° Inversion locale

Soit f(z,y) = (z + y + x2, * — y + y?). Montre que f est localement inversible au

voisinage de (1,1) et calcule la jacobienne de linverse local au point f(1,1).

o Fonction implicite
Soit F(z,y) = 22 + zy + y® — 3, qui sannule en (1, 1).
a. Montre que F(z,y) = 0 définity = p(x) préesdez = 1.
b. Calcule ¢'(1) et l'équation de la tangente au point (1,1).

c. En déduis une valeur approchée de ¢(1,04).

° Extrema liés

Détermine les extrema de f(z,y) = @y sur lellipse £ : 22 + 4y = 8.
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